54. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY
ll. kolo kategorie Z6

Z6-11-1

Desetinné cislo nazveme wvyvdZené, jestlize je soucet cislic lezicich pred desetinnou
¢arkou roven souctu cislic za desetinnou ¢arkou. Napf. ¢islo 25,133 je vyvazené. V kazdém
z Cisel 497 365,198 043 a 197 352,598 062 skrtni nékolik ¢islic tak, aby vzniklo a) co nejvétsi
vyvézené ¢islo, b) vyvazené ¢islo s co nejvétsim poctem éislic. (S. Bednarova)

RESEN{. Vezméme ¢islo 497 365,198 043. Soucet &islic pred desetinnou éarkou je 34, soucet
¢islic za ni je 25. To znamena, ze pred desetinnou ¢arkou je potieba vyskrtnout ¢islice v cel-
kové hodnoté 9. Pokud ma zistat co nejvice ¢islic, vysSkrtneme jenom devitku a dostaneme
47 365,198 043. Pokud mame dostat co nejvétsi cislo, snazime se pred desetinnou carkou
skrtat co nejméné cislic s nejvyssi moznou hodnotou. Za desetinnou carkou skrtame tak,
aby cislice s vyssi hodnotou ,,postupovaly” dopfedu. Tak ziskdme ¢islo 47 365,198 43.

Vezmeéme ¢islo 197 352,598 062. Soucet ¢islic pred desetinnou ¢arkou je 27, soucet cislic
za ni je 30. Pokud mé mit ¢islo co nejvice ¢islic, vyskrtneme jednu cislici pred desetinnou
¢arkou a jednu za ni. Resenim jsou &isla:

19732,59062  skrtnuto 5, 8
19752,59802  skrtnuto 3, 6
19735,98062  skrtnuto 2, 5.

Pokud méme dostat co nejvétsi ¢islo, musime pfed desetinnou c¢arkou skrtat jednu
¢islici. Za desetinnou c¢arkou skrtame tak, aby cislice s vyssi hodnotou ,,postupovaly* do-
predu. Tak ziskame c¢islo 19 752,598 2.

Z6-11-2

Obdélnik jsme rozdélili na ¢tyfi trojuhelniky jako na obrazku. Odmeéfili jsme vSechny
vnitini thly v téchto trojuhelnicich a ziskali nasledujici hodnoty: 15°, 20°, 20°, 50°, 55°,
70°, 75°, 75°, 90°, 90°, 130° a jesté jednu hodnotu, kterou jsme zapomnéli zapsat. Zjisti
chybéjici hodnotu a napis, o ktery thel se jedna, pokud vis, ze tisecka BE je delsi nez

usecka F'C. (Pozor, obrazek muze byt nepfesny, nevyplati se méfit.) (S. Bednarova)
D F C
A E B

RESENI. Nejprve doplnime thly, které jsou ,ziejmé«.



50° / 130°

90° 90°
A E B

Soucet zbyvajicich thlt v trojuhelniku FCF' je 50°. Z uhli, které jsou k dispozici, 50
nelze ziskat, tedy chybéjici thel musi byt pravé v tomto trojuhelniku. Soucet zbyvajicich
uhld v trojuhelniku DEF je 130°, coz lze ziskat jako soucet 75 a 55. Protoze | DEA| =
= |xXEDF|, musi platit |[<xDEA| = 75°. Doplnime tyto informace do obrazku, dopoc¢teme
nékteré thly a dostaneme:

D F C
75° 50°/ 130°
15
5H5°
90° 75° 90°
A FE B

Zbyvaji jesté doplnit uhly 20°, 20°, 70°, z°. Protoze |« ECF| = |xCEB|, musi platit
|xCEB| = 20°. Nyni uz snadno dopo¢teme, ze chybéjici tihel je 30°, a doplnime obrazek.

D F C
75° °/130° 20°
50 70°
15
55°/30°
90° 75° 20° 90°
A E B

Z6-11-3

Kdyz v pekarné napecou kolacky, rozdéli je do balicku po 6 a po 12 kusech. Z prodeje
sestikusového balicku maji zisk 4 K¢ a z prodeje dvanactikusového balicku 9 Kc¢. Kolik
nejvice a kolik nejméné kolackd miize byt na jednom pekaci, pokud zisk z jejich prodeje je
219 Ke? (M. Dillingerova)



RESEN{. Velkych balickii (& 12 kolackt se ziskem & 9 korun) bude z,
malych balickt (a 6 kolacku se ziskem a 4 koruny) bude y.
Ma platit
92 + 4y = 219.

— Velkych balicki a 9 korun muze byt maximalné 24 (zisk pak bude 24 - 9 = 216,
zbyvaji 3, coz nelze nabyt po 4 korunach).
— Velkych balicka a 9 korun muze byt maximalné 23 (pak zisk bude 23 -9 = 207,

zbyva 12, coz jsou 3 malé balicky po 4 korunéch).
Takto provedeme celé Setieni. Minimalni pocet kolackt na plechu bude 294 (23 velkych
balickt a 3 malé), maximalné bude 324 kolacku (3 velké balicky a 48 malych).



